lupvaoio Mepiou lwva kot Kohokaon YxoAwKn xpovia 2019-2020

MAOHMATIKA

ENANAAHNTIKETX AZKHZEIZ ' TAZHZ

1. 0 évag napdyovrag tou mtoAuvwvupou 25 +7 7 —15 eivatto 27 —3. Na Bpeite tov &Aho

mapayovia.

2. Na Bpeite Ta avantuypata:

) (2-3) ) (2x+o)
3) (51 +3w)-(3w-5y) 4) (21//—5)3
5 (-52°- 2!//)2 6) (a-3p7+ 2)2

3.  Na KAVETE TIG IPALELG KAl LETA va Bpeite TNV aplOUNTLKA TN TOU
amnoteAéopatog ya y=—2.

(27+1)" —24(37+1)-(37r-1)-(3x -2)°

B

Av ¥ = ; , Va UTIoAoyloeTe TNV aplBunTikA TLUA TNG apAoTooNG :

A=(5x-y) —(57-3)(51+3)+4y — (v +2)°

d

Av 2y+¢=-5, va untoloyioete TNV aplOuUNTIKA T TS mapdotaong:

A=(21—¢)2+7;((o—;((2—(p)+2;(

6. Av 2a-p4=7 kot ¢ff=10 , va urtoAoyloETe TNV APLOUNTLK TLUA TNG TOPACTAONG
A=4a*+ °

3 27
Av ¥ ——=4  va 8eifete dtu Z3__3=100
P X

N

8. Na amobeifete TnVv TAUTOTNTA:

(3a+28) -5(a-2p)(a+28)-38(8a+58)=(2a -38)

9. Na avaAUoeTe MARPWE OE YIVOUEVO TIPWTWV TAPOYOVIWY TA TIOAUWVU AL

1) 4y +4y +8w 2) 3y -3y —wy+oy
3) 9y -16y° 8 F-y-30
5) 257> +40y +16 6) w® — 25y

7) —w? +8y 15



10. Na avaAUoETE TANPWE O€ YIVOUEVO TIPWTWV TTOPAYOVIWYV TO TTIOAUWVU QL

a) ala-2)-p(f-2) B) x*—6x+9-2p8y+6p 7.) (x—3w)*+(y —3w)—6
5) yP-6y-1-9y’+4—-4y g) 16y° -81y* or.) 3p®—3w® -’ -2pw-p*
¢) (P -6x+3)°—-(x-9)° n) x*—6xy+9y’-40° 0) Ax-1)+9r°1-y)

1) a’(a-5)+(a-5Ba-2)-25+a’
11. Na artAomolroete Ta KAdopata:

7' -25 ) 5a° B —5af3°
2710 ) a’B—af’

1)

12. Na KAVETE TIG MPALELG:

v’ 4y +24 2 -8y+12  3y-6
1) 2 ' 2) 2 )
¥y +3y-18 yvw y —36 ¥ +5y-6
2% 1 3 3v-3 (3 1
3) 2 + S 2 4) 3 2 ' 2 +
X —25 S-yx x +5y -2y \ -4 y+2
13. Na yivouv amAd ta cUvBeTa KAdopata:
z_% x -16
v x x +3x-4
1) ‘_6 2 2 _
X0 ) X 24;(
v X

14. Na Bpeite tnv e€lowon ¢ euBeia mou SiEpxetat amo to onpeio A ( 2, -3 ) kat £xewkAion
A=4.

15. Nota eivat n e€lowon tng eubeiag :
1) mou Siépyetat amno ta onpeia (6,-1) kai(3,2)
2) mou Siépxetal amno ta onueia (-5,3 ) kat (2, 3)
3) mou Siépxetal amnod ta onpeia (2,4 ) kat(2,-6)
4) mou mepva amno To onueio (3,-6) kat eivat mapdAAnAn pe tnv eubeia 3y —y =5

5) mou mepva anod 1o onpeio (-10,3) kat kABetn pe tnv eubeiay = S5y — 3

16. Na BpeBei o a wote oL eubeieg y = 2y —5katy = (2a —7)x + 9 va givar :
1) mapAdAAnAeg. 2) kaBetec.



17. Aivovtal oL TiLo KATW YPAPLKEC MOPACTACELG:

1l
L% ]

X-y

A

1) Me tn BonBela twv Mo MAVW ypaAPKWY TIOPACTACEWY VO AUCETE TA TILO KATW

2)

ouotAuaTA :
i) x+2y=28 ii) y=3
x_y=2 X — =2
ii)x =6 iv) y=0
x+2y=28 x+2y=28
v) x=0
xX—y=2

No amobeifete otL epuBadov tou tplywvou ABT eival TeTpamAdcto ano 1o eppadov

Tou Tplywvou AAE.

18. Alvetai n euBeia (A + w)x + (2u — 1)y = 3. Na Bpebouv oL aptBuoi A kat p woTe n
o mavw euBeia va diépxetal ano ta onpeia (2,5) kat (-1,-7).

19. Aivetou n e€iowon x? + (a + B)x + 2a + = 4. Na Bpeite toug apBuol a kat B
woTe n e€lowon va €xeL AVOELG TOUG apLBUOUG 2 Kall -3.

20. Aivetat to moAvwvupo f(x) = x3 + ax? + Bx — 6. Av oxVeL étL f(—1) = 0
f(2) = Ova Bpeite TIg TIUEG TwV o Kat B.



21. Na AUoE€Te Ta cuoTHUATO:

1) x—y=9 2) 3x—y=12
x+y=13 2x+3y =19
3) 2aa — 30 = —6 4) 3¢ + 5w =50
a—2B=-5 49 + 3w = 41
2x 8 4 3
5 2 ——Z=- ) -—-+-=17
5 3 3 X y
x=2(y+1) 2
—+—-=12
x
-1 2
3y+y =7 5Z—+Z:—Z
7 n) 4 2

3
15y =5y =37 6y—3(x—2y)=2p+7

Ze KAOe €va amo ta 1o KAtw npofAfpata 22-25 va Gtiagete Eva ypappko cuotnpa 0o
e§lowoewv pe 8V0 ayvwotoug, akoAoUOwWG va To AUCETE Kal VO ATOVTHOETE.

22. € Jlo KotookAvwaon unapxouv 260 rawdild ,ta onola pévouv og 50 oknVEG Twv 4
OTOMWV Kal 6 aTOUWV. Av OAEG OL OKNVEG €lval YeEUATEC va Bpeite mOOEG elval oL
OKNVEG TWV 4 aTOUWV KAl 6 aATOUWV.

23. O KEPUATOBEKTNG EVOCG LNXOVALOTOC TWANCNG VA UKTIKWVY SEXETAL KEPUATA TOU
€VOG eupw Kot SUo eupw .Otav avoixtnke, SlamotwOnke OtL Mepleixe 80 kEpuata
oUVOALKAG aglag 95 eupw. Nooa képuata anod kabe elbog umtipxay;

24. To aBpolopa twv Ynoiwv evog dwhndlov aplBuou eivat 15.Av evalld&oupe tn
B£on twv Pndiwv Tou ,maipvoupe aplBUd UIKPOTEPO TOU apXLkou Katd 27.Na
Bpeite ToV ap)LkO aplOuO.

25. Y& éva tnAeomtiko malyvidl oe kaBe maiktn urtofallovtal 10 EpwTHOELG KOL yLa

KOs owaotn anavtnon npootiBevtal Babuot ,evw yla kabe AavBacpévn amavtnon
adatpovvral Babuol. Kamolog maiktng E6waoe 7 CWOTEG OMOVTOELS KOl CUYKEVTPWOE 52
BaBpolC evw KATTOLOG AANOG OIMAVTNOE OWOTA 4 EPWTAOELS Kal TNPE 4 BaBuoUg cuvoALKa.
MNooouc BaBpoug maipvel yia kaBe cwoTth anavinon Kot mocouc Babuolg tou
adatpolvral yla kKOs AavOaopévn anavinon;



26. Alvetal to tpiywvo ABI pe kopudég A(1,4), B(—2,5) kauI'(—1,3) .
1) Na umoAoyloeTe TIC KALOELG TWV MAEUPWYV TOU TPLYWVOU.
2) Noa anodeitete 6TL TO TPlywvo €ival opBoywvio.
3) Na Bpeite v eflowon tov LPoug A Tou TpLYywvou.
4) No Bpeite TIG CUVTETAYUEVEG TOU onUEiou A.

27. Na AUoete TG ELOWOELG:

1) x*-8y=0 2) x2-64=0

3) x*-2x=15 4) X+5) W -2x-3)2x—-5 =0
5) 3x2+4y—7=0 6) 2502 — 200 +4 =0

Q) 3x*=3x-7 n)x(Bx—8)=-5

28. Na Bpeite TN T TOU X OTO SUMAQVO CXNUAL.

x+3

¥+1

29. To opBoywvio Tpiywvo Kat To TETpAywvo Tou Suthavol oxriuatog €xouv to i6lo epfadov.
No uTtoAOYIOETE TO X.

X+2

30. Av n e€lowon (x — u)? +5(x — ) + 6 = 0 £€xeL pila Tov apBud 5,va Ppedel n T TOU
TIPAYUATIKOU oplOpoU W av To W €lval apTtlog aplOpog.



31. Na AuBouv ot e€lowoeLc:

—2 4 8 y+2  y+3 4
1) X + = 2) = —
X  x-2 x*-2x y y+4  yritay
3 2425 2x 2
3y — Y = ) =12
y+5 y-5  25—y2 ye+y y+1
p 6 3 _ 2w+5 4
5) +—-—=4 6 —; - 3 2 2
p—1 pc-1 w*—-3w—4 W>+20°+w W —4w
x+1 2 x+1 3 2 K—4
7) (—) —4=—+3=0 8 —=-—-+
) (x—l) x-1 ) K+2 Kk K242k

32.3¢ KaOeuld amd T TMOPOKATW TEPUITWOEL VO KUKAWOETE TO YpPAUMO X, Qv O
LOXUPLOMOG elvat aAnBn¢ kal to ypaupa A, av o LoxupLlopog sivat Peudng.

1) Av 8¥0 Tpiywva £xouv TI¢ YwVieg TOUG 6e¢ pia mpog pix, | % A
TOTE eivat ioa .

2) Xe 8VYo Tplywva amévavti and ioeg TAsvpég Bpiokovtal | ¥ A
logg ywviec.

3) Av 8Vo Tplywva £xouv §V0 TALvpEG LoEG pia Ttpog pia, kot | ¥ A
£xouvv M yovia avtiotoyya ion tote anapaityta 0a
elvar loa.

4) Av 800 opOoywvia Tpiywva £xouvv pa o§eia yovia tovg b3 ,

ton pila Tpog pia, kot £xovv pa KABeTN TAEVPA TOVG
avtiotoya ion tote anapaitnta Ba sival ioa.

33. Na dei€ete OTL o€ kAOe LoookeAEG Tpiywvo ABI n Stdpecog AA sivat U og Kat SLXOTOUOG.

34. Aivetal LoookeAéG Tpiywvo ABI (AB=Al).Av M kat A eival péoa twv mAeupwv AB kat AT
avtiotolya va deiete OTL:
1) BA=TM
2) Ta M kat A amnéyouv ion anootacn ano tnv nmAsupa Br.



35. Y& 1l00oKeAEC Tplywvo ABI (AB=AT) mpoekteivoupe tn Baon Bl katd tunpata\BZ=rH onwc
daivetal oto oxnua. Av ZA kat HM eivat L AMQOTACELC
TWV onUelwv Z kal A amno tig mAeupeg AB kat Al avtiotolya, va Seiete ptL ZA=

36. Alvetal LoookeAEG Tplywvo ABI (AB=Arl). Av K,A,M eival péoa twv mAevpwv AB,BILAT
avtiotoya va deifete oTL AK=AM.

37. 2to Suthavo oxrjpa to ABT eivat tuxaio tpiywvo pe AA=AB ,AE=AT kot
AA 1L AB, AT’ L AE Na &¢ifete otL [A=BE.

B T

38. MpoKelUeEVOU €vag ToToypAdog HNXOVLKOG Vo HETPACEL TO TAATOG Mlag Alpvng,
tonobétnoe U0 Oeikteg (onueia) A kat B otig 0x0e¢ tng Alpvng kot €va tpito Seiktn
(onueio) I otn €npa, wote va pmopel va PETPOEL TIG amootaoelg M'A kot IB. Katomw, otnv
TPOEKTAON TwV NULEUBeLwV Al kat Bl trpe ta eubuypappa tuRpata FA =TA kat TE=TB. O
Tomoypddog HETpnoE TNV amootach Twv AE Kot Lloxuplotnke OTL eival ion pe To mAdtog AB
™¢ Alpvng. Na SIKOLoOAOYNOETE YLATL O LOXUPLOKOC TOU Tomoypadou eival cwoTog.

E




39. 310 Tuo kAatw oxnua ABI eival tuxaio tplywvo, To onueio E eival to péco tou AA Kat
BE=BA=AT. Na 6eifete O6tL AB=ET. A

B

40. Aivete 10o0okeAEC Tplywvo ABI (AB=AT). Na mpoeKTelveTe TIG loeC TTAEUPEG Tou AB kot AT
Katd Tunpata BA kot ME avtiotolya, €tol wote BA=TE.
o.) Na amodeifete o6tL BE=I'A
B.) Av K elval to onpueio topng Twv BE kat M'A va dei€ete otL To Tpiywvo AKE eivatl
LOOOKEAEC. A

41.3to Suthavd oxfUa OKAAQ TOU TIUPOOPBECTIKOU OXNUATOG €XEL UAKOG Br=25m kot
oxnuatilel ywvia B=32° pe tnv opodn tou ktnpiou. Na umtohoyioete tnv andotoaon Al
TOU MTUPOCPBECTIKOU OXUATOG OO TO KTHPLO.

Atvovtat: nu32°= 0,53, ouv32°= 0,85, e$32°= 0,62).
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A
42. 3¢ opBoywvio tpiywvo AEZ (A=90°) &ivetar ot nuE :% . Na umoAoyioete 1o nuZ

KoL to @ Z (Xxwplg UTOAOYLOTIKN pnXavh).

43. To Aewdopeio B améxel and to Aewdopeio A 15km. Av 1o Aewdopeio B améxel and tnv
ekkAnoia 13km va Bpeite katd Mpoogyylon akepaiou TNV ywvia w.

44. 370 1o KATW oXAa divovTal ol dpdpol TTou ouvdEéouy Ta oTTiTia Tou MNdvvn (onueio IMN), Tou
MixaAn (onueio M) kar Tnv TTAaTeia Tou Xwpiou (onueio INM). Zé¢poupe 611 o1 U0 dPAOI TTOU
odnyouv oTtnv TAateia €ival kaBeTol YeTafly Toug Kal OTI N amdoTacn A1md TO OTIITI TOU
MixaAn péxpr v TTAateia Tou xwplou civar 40m. Av n ywvia M=50° va Bpeite, KaTd
TPOOEYYION aKepaiou, TNV amoéoTacn amd 1o OTiTl Tou Mavvn Péxpr TNV TTAATEia Tou

A
45. Na anoSeifete 611 og kaBe tpiywvo ABT (A'=90°) 1oxVeL n o kdtw oxéon.
cuwB
nuB

epB 1



